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| VISION GLOBAL

Objetivo de la leccion

Asignar grados de posibilidad a diferentes observaciones de una situacién de naturaleza
aleatoria de manera cudalitativa en: imposible, posible o seguro.

Lugar de la leccion en la unidad

Esta leccién corresponde a la segunda clase de la unidad, abordando el concepto de grados
de posibilidad, de manera cualitativa.

Tareas matematicas

T1. Valorar el grado de posibilidad de la observacion de una situacion de naturaleza aleatoria de
manera intuitiva.

T2. Valorar el grado de posibilidad de la observacion de una situacion de naturaleza aleatoria usando
los términos “posible”, “imposible” o “seguro”.

T3. Reconocer la subjetividad implicita al valorar el grado de posibilidad de la observacién de una
situacion de naturaleza aleatoria.

T4. Valorar el grado de posibilidad de la observacion de una situacion de naturaleza aleatoria en la
que se conoce toda la informacidén disponible.

Panorama leccion

En esta leccidn, las y los estudiantes explorarédn cémo valorar el grado de posibilidad de
observaciones en situaciones de naturaleza aleatoria, donde transitan desde valoraciones intuitivas

a clasificar observaciones como "imposibles’, ‘posibles” o "seguras” en una escala cualitativa de
grados de posibilidad.

En la Actividad 1, analizardn ejemplos cotidianos, comparando la posibilidad de distintas
observaciones, trabajo que permitird introducir el lenguaje formal que serd utilizado en la Actividad 2
, donde las observaciones se clasifican segln su grado de posibilidad .

Finalmente, en la Actividad 3, las y los estudiantes trabajardn con situaciones donde se cuenta con
mayor informacién, permitiéndoles valorar el grado de posibilidad de manera mds objetiva. A través
de estas experiencias, se promoverad la reflexion sobre la subjetividad que a menudo acompana la
valoraciéon de eventos aleatorios y se consolidardn las ideas clave sobre la naturaleza del azar.
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| ACTIVACION

A continuacién se describen distintas situaciones

1. Ir al patio del colegio y registrar el nivel de ruido.

2. Medir el tiempo de espera en el quiosco del colegio.

3. Salir al patio del colegio y anotar cudntas personas hay.

4. Registrar el tiempo que demora el patio en quedar vacio después del recreo.

éCudles de ellas son de naturaleza aleatoria? ¢Por qué?

%0 Respuesta experta

1. El nivel de ruido no se puede anticipar con certeza, ya que depende de mdltiples factores
variables (cantidad de personas, actividades que estén realizando, condiciones climaticas,
etc.). Por tanto, esta situacién es de naturaleza aleatoria.

2. El tiempo de espera varia segun cudntos estudiantes lleguen, a qué hora lo hagan y cudn
répido se atienda, lo que hace dificil anticipar el resultado. Por lo tanto, esta situacion
también es de naturaleza aleatoria.

3. El nUmero de personas presentes en el patio puede variar dependiendo de factores como
la horag, el clima, eventos escolares, etc. y por tanto no puede anticiparse con certeza antes
de observar. Asi, esta situacion también es de naturaleza aleatoria.

4. Este tiempo puede cambiar dependiendo del comportamiento de los estudiantes, la
presencia de docentes, u otros factores impredecibles. Al no poder anticiparse su
duracién, decimos que esta situacion también es de naturaleza aleatoria.
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| GESTION DE LA ACTIVACION

Inicio de la leccion

Explique a sus estudiantes que en esta clase explorardn qué tan posible es que ocurra un
determinado resultado u observacién en una situacion aleatoria . Por ejemplo: ¢qué tan posible es
que llueva mafana? Para iniciar, proponga una actividad breve que les ayude a recordar qué
entendemos por situacién aleatoria.

Guiando la activacién

Presente la actividad y pida a distintos estudiantes que respondan las preguntas planteadas, en una
discusion de curso completo. Dé espacio para que manifiesten sus desacuerdos en casos de que
surjan. Procure que en la discusién:

e Argumenten la aleatoriedad de una situacion, a partir de si es posible predecir o anticipar lo
observado en dicha situacién (¢Es posible predecir el tiempo de espera de una persona en el
quiosco del colegio? ¢Puedes asegurar cudntas personas habrdn en el patio del colegio antes
de salir a observarlo?).

Lo que debemos recordar para esta leccion
Utilice las respuestas de esta actividad para conectar con los términos e ideas matematicas vistas

en la leccion anterior:

e Existen situaciones cuya observacidon no podemos anticipar debido a la incerteza, decimos que
estas situaciones son de naturaleza aleatoria y en ellas interviene el azar.
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En parejas, consideren las siguientes situaciones con tres posibles observaciones asociadas y

respondan las preguntas.

Posibles observaciones

Situacion
aleatoria

Medir el nivel de

Observacion 1

El nivel de ruido es
muy fuerte

Observacion 2

El nivel de ruido es
nulo durante el

Observacion 3

El nivel de ruido es
mads fuerte en el
recreo que

personas en el
patio del colegio

durante el recreo.

clase de
educacion fisica.

ruido en el colegio
durante el recreo. recreo.
durante las clases.
. . El tiempo de
Registrar el El tiempo de . b
. El tiempo de espera es mas
tiempo de espera espera es menos )
. espera es mas de durante el recreo
en el quiosco del de un par de
. ) una hora. que durante
colegio minutos.
clases.
Anotar la Hay algunas B
: Hay mads personas
cantidad de No hay personas personas en una
durante el recreo

que en clases.

Registrar el
tiempo que
demora el patio
en quedar vacio
después del
recreo

El patio queda
vacio apenas

suena el timbre.

El patio se
demora menos
de 5 minutos en

quedar vacio.

El patio se demora
media hora en
quedar vacio.
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a Para cada situacion,

a. ¢Qué tan posibles consideran cada una de las observaciones?

%0 Respuesta experta

En la primera situacion, las observaciones 1y 3 se ven posibles, mientras que la
observacion 2 es practicamente imposible.

En la segunda situacion, las observaciones 1y 3 se ven posibles, mientras que la
observacioén 2 es imposible.

En la tercera situacion, la observacion 1 es imposible, la 2 es posible y la 3 es segura.

En la cuarta situacion, todas son situaciones que pueden ocurrir, aunque la 1y la 3 se ven
mas dificiles de ocurrir.

b. ¢Dirian que algunas son “mds posibles” que otras?

%0 Respuesta experta

Si, por ejemplo, la observacion 3 de la primera situacién es algo que es casi seguro que
pase, mientras que la observacion 1 es menos posible y la 2 es imposible.

Otro ejemplo, en la tercera situacion, la observacién 1 es imposible, porque si es recreo,
habrdan personas en el patio, y la observacion 3 pasa siempre, hay mds gente en recreo
en el patio que durante la hora de clases.
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Objetivo

Valorar, de manera intuitiva, el grado de posibilidad de una determinada observacién asociada
a una situacion de naturaleza aleatoria.

& Trabajo en grupos

Presente las situaciones de la tabla y organice al estudiantado en parejas para que discutan sobre el
item 1. Durante el monitoreo, invite a sus estudiantes a explicar por qué consideran que algunas
observaciones les parecen mds 0 menos posibles que otras en cada caso. Si bien en este momento
no es importante que el lenguaje que utilicen sea formal, ponga atencién a las intervenciones en que
los estudiantes usen términos como “imposible” o “seguro” (u otras expresiones similares), ya que
serdn Utiles para la discusién posterior.

& Discusion de curso completo

Facilite una discusién de curso completo para que compartan sus respuestas a las preguntas del
item 1. AseguUrese de que:

e Discutan y reflexionen en torno a los términos que usaron para describir la posiblidad de cada
observacién (¢Qué palabras usaron para referirse a situaciones que consideraron muy poco
posibles?)

e Busquen consenso entre las observaciones que consideran “mds posibles” que otras dentro de
cada situacién (¢Porqué dicen que una observacion es mds posible que otra?:En qué se
basan?).

e Reconozcan que tanto la informacién disponible como su experiencia personal les ayuda a
valorar y comparar su grado de posibilidad de una observacion (¢Qué los llevo a pensar que
esa situacién es “menos” posible que la que planted el otro grupo?)
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Conclusiones

Resuma los puntos clave de las discusiones y conecte las respuestas de los estudiantes con las
siguientes ideas:

e En situaciones de naturaleza aleatorig, las observaciones pueden tener distintos grados de
posibilidad.

e Para describir los grados de posibilidad, consideraremos a la observacién que nunca ocurre
como “imposible”; la observacidn que siempre ocurre como “segura”; y la observacion que
puede ocurrir, pero no siempre ocurre, como “posible”.

e La presencia de observaciones “posibles” es lo que le da cardcter aleatorio a una situacion.

Formalizacion

Se puede representar los grados de posibilidad en un esquema como el siguiente, en donde
las observaciones que tienen mas posibilidad de ocurrir se ubican mds cerca de “Seguro”,

y aquellas observaciones que tienen menos posibilidad de ocurrir se ubican mas cerca

de “Imposible”.

Imposible Posible
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Anticipaciones y sugerencias

En esta primera actividad utilizamos la palabra observacion para referirnos a un suceso dentro
de un experimento aleatorio. Por ejemplo, cuando observamos que “El patio queda vacio
apenas suena el timbre” o que “El patio demora menos de 5 minutos en quedar vacio”, nos
referimos a dos posibles sucesos asociados al experimento “Tomar el tiempo que demora en
quedar vacio el patio luego de que suena el timbre después del recreo”. El foco estd en
comparar la posibilidad que ambos sucesos ocurran mds que el lenguaje particular que
usaremos para referirnos a ellos. Mas adelante en la unidad se formalizardn estos términos.

En la segunda pregunta, en que deben comparar grados de posibilidad, podria ocurrir que
algunos estudiantes consideren que no hay observaciones “mads posibles” que otras, ya que al
ser situaciones aleatorias, todas las observaciones tienen el mismo nivel de posibilidad. En ese
caso, inste al estudiantado a utilizar la informacién disponible de cada situaciéon y su
experiencia en cada una de ellas para valorar y comparar aquellas observaciones “mas
posibles” que otras. Si bien todas las observaciones son posibles dentro de una situacién,
podremos valorar y comparar el grado de posibilidad de las observaciones segln

nuestros pardmetros.
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0 En grupos, clasifiquen las siguientes observaciones de acuerdo a su grado de

posibilidad en “Imposible”, “Posible” o “Seguro”.

a.

™ o Q9 O

-

k.

Mafiana amanece nublado.

. Llueve en Puerto Montt en un dia de invierno.

a
b.

El pan con mermelada cae con la mermelada hacia abagjo.
El gato cae de pie.
No le contaré a nadie el chisme que me acabo de enterar.

El sol sale por la manana.

. Laluna cae sobre la tierra.
g.
h. Gané 5 veces seguidas en el cachipun.

Un arcoiris se ve en el cielo después de la lluvia.

Chile clasifica al préximo mundial de fatbol masculino.
Alexis SGnchez obtiene una medalla olimpica en tiro con arco.
Alexis SGnchez obtiene una medalla olimpica en tiro con arco.

Me sacaré un 7 en la préxima prueba de matematica.

%0 Respuesta experta

. Posible

. Posible

. Posible

. Posible
.Imposible
. Seguro
.Imposible
. Posible

. Posible

. Posible/Imposible
.Imposible
. Posible
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e Ubiquen las observaciones anteriores en el siguiente esquema.

Imposible Posible Seguro

Nota: Mientras mds cerca de “Segura” se ubique la observacion, es mdas posible que ocurra.
Por el contrario, mientras mas cerca de “Imposible” se ubique la observacién, es menos posible
que ocurra.

%0 Respuesta experta

Respuestas variadas. Se espera que la apreciacion entre los grupos sea diferente, por
ejemplo, para el evento (n) “me sacaré un 7 en la préxima prueba de matemdtica”;
algunos grupos podrian asignarlos mds cerca de “Imposible” mientras que otros, mds
cerca de “Seguro”.

e Comparen los esquemas de cada grupo Yy reflexionen en torno a las siguientes preguntas:

a. ¢Hay diferencias en el grado de posibilidad que asignaron a cada observacion?

b. ¢Por qué creen que ocurre esto?

%Q Respuesta experta

Respuestas variadas. Los argumentos deben basarse en las diferencias entre las
percepciones de los estudiantes. Por ejemplo, para el primer evento, depende si se
considera un dia de invierno o de verano.



Guia Docente | Leccion 2 | Unidad Probabilidades C@N

MATEMATICA CONECTADA

| GESTION ACTIVIDAD 2

Objetivo

Valorar el grado de posibilidad el grado de posibilidad de una determinada

observacién asociada a una situacion de naturaleza aleatorio, usando una escala con los
términos “imposible”, “posible” y “seguro”.

& Trabajo en grupos

Presente la lista de observaciones y organice al estudiantado en grupos para que discutan sobre los
items 1y 2. Durante el monitoreo, aseglrese de que los grupos discutan entre si el grado de
posibilidad que asignan a cada observacion, de modo que puedan argumentar las razones de

sus elecciones. Esto les ayudard a ubicar cada una de las situaciones en algin lugar de la escala

de posibilidades.

# Discusion de curso completo

Organice al estudiantado en los mismos grupos anteriores para que discutan sobre el item 3. Pida
que un representante por grupo exponga el trabajo del grupo previamente a sus compaferos de
curso. Deje registro en la pizarra de al menos dos esquemas diferentes, y promueva una discusiéon en
la que los estudiantes:

e Observen que tienen puntos en comun (en los eventos “seguros” e “imposibles”), pero que la
variacién se da, en mayor medida, en el lugar al que se asigna la categoria “posible” en el
esquema.

e Expliquen que hubo diferencias en los esquemas expuestos, porque hay diferencias entre las
percepciones de cada uno (En “Me sacaré un 7 en la préxima prueba de matematica”, spor qué
varia la ubicacién que le dieron?)

Conclusiones

Resuma los puntos clave de las discusiones y conecte las respuestas de los estudiantes con las
siguientes ideas clave:

e Las observaciones “seguras” e “imposibles” coinciden, pero la mayor variabilidad en el grado de
posibilidad se da para las observaciones “posibles”.
e La valoracidn del grado de posibilidad puede variar, segln las percepciones de cada persona.
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Anticipaciones y sugerencias

Puede ocurrir que los estudiantes tengan dificultades para distinguir entre algo muy posible y
algo seguro, o entre algo muy poco posible y algo imposible. En ese caso, profundice en la
diferencia entre observaciones de las que se tiene certeza de aquellas en las que hay algun
grado de incerteza. Por ejemplo, “el sol sale por la manana”, es algo seguro, puesto que hay
leyes fisicas que lo gobiernan, mientras que “manana amanece nublado”, dependerd de la
estacion del afo en que se haga la observaciéon o del lugar del mundo en que se observe.

Es posible que a cada grupo le cueste llegar a un consenso entre sus valoraciones del grado
de posibilidad de ciertas observaciones; en ese caso, oriente la discusidon hacia el origen de
esas valoraciones y el rol que juega la subjetividad de cada uno en la asignacién del grado
de posibilidad.
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0 En grupos, imaginen la siguiente situacion:

"Al llegar a un cumplearios recibes una bolsa de dulces como sorpresa. La cumpleariera las
armé un poco apurada, asi que las bolsas disponibles son muy distintas entre ellas. Al recibir
tu bolsa, debes sacar un solo dulce al azar (sin mirar) y observar su color.”

a. Para cada una de las siguientes bolsas, indiquen el grado de posibilidad de que el
dulce que sacas sea rojo. Justifiquen su respuesta en cada caso.

%Q Respuesta experta

e

Q2

Es posible .
Es posible . .
sacar un . . Es imposible
. Es imposible sacar un Es seguro
dulce rojo de ) sacar un dulce
sacar un dulce rojo de sacar un .
la bolsa, ya . . rojo de la
dulce rojo de la bolsa, ya dulce rojo de
que sabemos bolsa, ya que
la bolsa, ya que hay la bolsa, ya B .
que hay estd vacia, por
que no hay dulces de ese que solo hay
dulces de ese ) lo que no hay
dulces rojos colory dulces de ese .
color, y . dulces rojos
iy dentro. también de color.
también de para sacar.
otros.
otro color.
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b. ¢De qué manera interviene el azar en esta situacion?

%0 Respuesta experta

Hay 3 situaciones donde el azar no influye, porque se trata de eventos imposibles (bolsa
solo con dulces azules y bolsa vacia) o seguros (bolsa solo con dulces rojos). En cambio,
en las bolsas 1y 3 interviene el azar, pues hay dulces de otros colores.

c. De las situaciones que clasificaron como “Posible”, scudl de ellas tiene un mayor
grado de posibilidad? Justifiquen su respuesta.

%Q Respuesta experta

La primera bolsa tiene un mayor grado de posibilidad, porque hay una cantidad
“parecida” de dulces rojos y azules, mientras que en la tercera bolsa hay “muchos mas”
dulces de otros colores que dulces rojos.
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| GESTION ACTIVIDAD 3

Objetivo

Valorar el grado de posibilidad de una observacién asociada a una situacién de naturaleza
aleatoria, en circunstancias que se conoce toda la informacion posible y no intervienen
juicios subjetivos.

& Trabajo en grupos

Presente la situacién del cumplearos y organice al estudiantado en grupos para aborden las
preguntas de la actividad. Destaque que, a diferencia de la actividad anterior, en este caso se
dispone de toda la informacidn relevante, por lo que sus valoraciones deben basarse en esos datos y
no en apreciaciones personales (por ej. “yo siempre tengo suerte y por eso es seguro que saque el
dulce rojo”).

# Discusion de curso completo

Facilite una discusién de curso completo para que compartan sus respuestas. Aseglrese de que
sus estudiantes:

e Lleguen a un consenso sobre el grado de posibilidad que asignan a cada bolsa(¢Qué grado de
posibilidad asignaron a cada bolsa respecto a sacar un dulce rojo: imposible, posible o seguro?
¢Hay alguna bolsa en la que sea imposible sacar un dulce rojo?)

e Justifiquen el grado de posibilidad asignado, bas@ndose en la cantidad de bolitas rojas y/o de
otros colores. Es decir, en la informacién disponible sobre la situacion. (¢En qué se basaron para
decir que una bolsa tiene mayor o menor posibilidad de sacar un dulce rojo?).

e Distingan aquellas situaciones en las que interviene el azar, versus aquellas que son imposibles
o seguras (¢En qué bolsas dirian que interviene el azar?¢Interviene el azar en las bolsas que es
imposible o seguro sacar un dulce rojo?:Porque?)
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Conclusiones

Resuma los puntos clave de las discusiones y conecte las respuestas de los estudiantes con las
siguientes ideas :

e Existen situaciones en las que es posible estimar el grado de posibilidad de forma mds precisa
cuando se dispone de toda la informacién relevante. En estos casos, la valoracién del grado de
posibilidad no depende de la opinién personal. Por ejemplo, en la pregunta 1, se conocen los
colores de todos los dulces dentro de cada bolsa y por ende la valoracién del grado de
posibilidad de cada observacion se realiza de manera objetiva.

Anticipaciones y sugerencias

En la pregunta b), algunos estudiantes podrian no comprender a qué se refiere la expresion
“¢De qué manera interviene el azar?”. En esos casos, puede aclarar que la intencion de la
pregunta es que identifiquen en cudles situaciones interviene el azar y por qué. En particular, se
espera que reconozcan que el azar estd presente cuando el resultado no es seguro ni
imposible, es decir, cuando existe incertidumbre sobre lo que ocurrird.
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| TICKET DE SALIDA

En el mismo cumpleanos, también estd la siguiente pifiata, que tiene 20 dulces rojos y 25 azules.

"

~

Imagina que en un golpe de suerte, logras recoger 26 dulces después de que la pifiata
se revienta.
éCudl de las siguientes alternativas describe una observacion en que podemos decir que esta

presente el azar?
a. Enlos dulces que has recogido, hay dulces de ambos colores
b. Todos los dulces que recogiste son del mismo color

c. Enlos dulces que has recogido hay mds dulces rojos que azules.

Indicador de Identifican si una determinada situacion es o
evaluacioén no aleatoria.
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Alternativa Respuesta correcta Posibles comprensiones asociadas

No reconocen que la situacién es segura (al sacar 26 dulces

g siempre habré al menos uno de cada color) y por tanto la
asocian con una observacién “posible” donde interviene
el azar.
No reconocen que la situacion es imposible (al sacar 26

b dulces siempre habrd al menos uno de cada color) y por
tanto la asocian con una observacion “posible” donde
interviene el azar.

c X

\_ J
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| CIERRE DE LECCION

En esta leccion:

e Aprendimos a valorar cualitativamente el grado de posibilidad de una observacién en una
situacién de naturaleza aleatoria usando los términos “imposible”, “posible” y “seguro”.

(Por ejemplo) Medir el nivel de ruido en el patio del colegio

o El nivel de ruido es nulo durante el recreo: practicamente imposible .
o El nivel de ruido es mads fuerte en el recreo que durante las clases: altamente posible
o El nivel de ruido es muy fuerte durante el recreo: casi segura

e Utilizamos un esquema para representar graficamente el grado de posibilidad, en donde las
observaciones que tienen mds posibilidad de ocurrir se ubican mds cerca de “Seguro” y
aquellas que tienen menos posibilidad de ocurrir se ubican mds cerca de “Imposible”.

Imposible Posible Seguro

e Reconocimos que existe una subjetividad implicita al valorar el grado de posibilidad, que
depende de las percepciones y la experiencia de la persona que realiza la observacion.

(Por ejemplo) En la situacién “Sacarse un 7 en la proxima prueba de matematica”, dos personas
pueden valorar de manera distinta el grado de posibilidad en base a su autopercepcidn en la
asignatura y a las notas que han obtenido anteriormente.

¢ Planteamos la idea de que al considerar mds informacién sobre una situacion, se puede
disminuir la subjetividad de valorar el grado de posibilidad de una observacion.

(Por ejemplo) En la situacién “Determinar los dias que faltan para el proximo eclipse”, una
persona que no conoce las leyes fisicas y matematicas que rigen el movimiento de los cuerpos
celestes podria valorarla como “imposible”, mientras que otra persona que si maneja esa
informacion diria que es “segura”.

Términos matematicos que ahora puedo ocupar:

e Grados de posibilidad
e Seguro, Posible, Imposible




